Az asszociativitas geometriajarol

Jenei Sandor

Pécsi Tudomanyegyetem

Matematikai es Informatikai Intezet




Alapfogalmak

Egy ® mtvelet az X halmazon egy olyan fliggveény, amely

X-beli rendezett parokhoz rendel egy X-beli elemet.



Alapfogalmak

Egy ® muvelet az X halmazon egy olyan fliggveny, amely

X-beli rendezett parokhoz rendel egy X-beli elemet.

A e muveletre azt mondjuk, hogy kommutativ, ha

minden x,y X-beli elem eseten

XOy=y ®X



Alapfogalmak

Egy ® muvelet az X halmazon egy olyan fliggveny, amely

X-beli rendezett parokhoz rendel egy X-beli elemet.

A e muveletre azt mondjuk, hogy kommutativ, ha

minden x,y X-beli elem eseten

X®y=y ®X
A ¢ muveletre azt mondjuk, hogy ‘asszociativ , ha

minden X,y,z X-beli elem eseten

(xey)ez=xe(y*z)



[1] N. H. Abel, Untersuchungen der Functionen zweier unabhangig veranderlichen Grossen
x und y wie f(x,y), welche die Figenschaft haben, dass f(z, f(x,y)) eine symmetrische
Function von x,y und =z ist, J. Reine Angew. Math. 1 (1826), 11-15. Oeuvres Completes de
N.H. Abel, Vol. 1, Christiana, 1881, 61-65.



A e miivelet grafikonja:

(X/ Y, X'Y)



Xy max(x+y-1,0)

min(x,y)



A e miivelet négydimenzios grafikonja:

( X, ¥, 2 (Xey)ez) )



Mit tehetiink harom dimenzioban?

Trukk:

Minden X, y, z esetén

(xey)ez=xe(y*z)



Mit tehetiink harom dimenzioban?

Trukk:

Minden X, y, z, c eseten

(xey)ez<c  pontosan akkor,ha xe(yez)<c



Haromdimenzios jellemzes

Trukk:

Minden x, y, z, c eseten

xe®y <c/z  pontosan akkor,ha yez<c/x



Rezidualt miiveletek

Tegytik fel, hogy minden x, y eseten a
1z | xez <y}
halmaznak van legnagyobb eleme. Ekkor legyen
y/x ez a legnagyobb elem.



Az ,egyenes vagas” esete:




yez < 0/x

ha

pontosan akkor,
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xey < 0/z
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pontosan akkor, ha yez<0.33/x

xey <0.33/z



A , folytonos gorbe” vagas esete:
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A , szaggatott gorbe” vagas esete:



{
iy
|
1

o
P o O T O

(=]




(=] o

Alkalmazasok az algebraban




Alkalmazasok az algebraban
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User
Rectangle


Alkalmazasok az algebraban
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Minden x, y, c esetén

(c/y)/x =c/(xey)

A e muivelet pontosan akkor , ha minden c és

X eseten az

f(y)= c/(xey)

figgveény gratikonja ,szimmetrikus”.



Alkalmazasok az algebraban (hf) jeneiottk pte.hu

Legyen e egy kommutativ muvelet a [0,1] intervallumon a

kovetkez6 tulajdonsagokkal: 1. (xey)ez=0 pontosan akkor, ha

>0

xe®(y®z)=0
Ekkor:

a) ® sziikkségképpen novekvd fliggvény, azaz

tetszOleges x, y=<z esetén x®y < x*z

b) az 1 egysegelem, azaz tetsz. x esetén x* 1=x
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c) e balrol-folytonos, azaz ...



Alkalmazasok az algebraban
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Alkalmazasok az algebraban
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(Forgatas konstrukcio)
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(Forgatas-annihilacios konstrukcio)
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see Example 3.

10n construction,

T-norms generated by the rotation—annihilat
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Egyeb geometriai meglepetések ...
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Koszonom a szives figyelmeteket!





